
25高数强化（11）

主讲    武 忠 祥    教授 

11 常考题型举例(定积分的概念、性质、计算、变上限积分) P105-P117



题型一  定积分的概念、性质及几何意义
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【解】令  

则  

       

原式

【例1】求 
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【例2】设 连续,且 ,则

【解】  
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【例3】求极限

【解1】

则  

【解2】由积分中值定理得
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【例4】如图，连续函数 在区间 上的图形

则下列结论正确的是.

上的图形分别是直径为1的上、下半圆周，在区间

上的图形分别是直径为2的下、上半圆周(图),设
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【解】由图可知 是奇函数，则
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题型二   定积分计算

   【解】   

       

【例1】 

【注】 ;
4

2

0

22 adxxa
a 

 ;
4

2 2

0

2 adxxax
a 



;
2

2 22

0

2 adxxax
a 



25武忠祥考研



; 2sin1
0

dxxI
n

 


dxxn 


0
2sin1

【例2】 

 【解1】 原式
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【例3】 

【解】  

    

    

     

dxxn


0
sin dxxn 2

0
sin2






0
cos xdxn








 .,cos2

,0
2

0
为偶数

为奇数，

nxdx

n
n



25武忠祥考研



n








 .,sin4

,0
sincos

2
0

2

0

2

0 为偶数

为奇数，

nxdx

n
xdxxdx

n
nn 



dxxxdx nn )
2

(sincos
2

0

2

0  
 


2

0
sin xdxn

【例4】设 为正整数，证明：
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dxxf【例6】 设 计算
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【例7】设连续函数 在 内满足 ，且
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【例9】 
区间不变
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【例12】若 ,求
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题型三  变上限积分函数及其应用
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ttf d)()(xf ],[ ba1) 连续性  设 上可积, 则 在 上连续.在 ],[ ba
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有关 
x

a
dttfxF )()( 在一点处的可导性的结论
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)(xf ],[ ba ),(0 baxx  0xx 如果 在 上除点 外均连续,则在点 处
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【例1】设 是奇函数,除 外处处连续，

是第一类间断点，则

(A)连续的奇函数;            (B)在

(C)连续的偶函数;            (D)在 间断的偶函数.  

是：         .

间断的奇函数;
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【例2】设 其中

则

（A）无界    （B）递减    （C）不连续    （D）连续

在区间（0,2）内     
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)(xf )(xF )(xf【例3】设 是连续函数， 是 的原函数，则

)(xf  )(xF（A） 是奇函数 必是偶函数；

)(xf  )(xF（B） 是偶函数 必是奇函数；

)(xf  )(xF（C） 是周期函数 必是周期函数；

)(xf  )(xF（D） 是单调函数 必是单调函数；
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【例4】设 是连续函数 的一个原函数，“

”表示“ 的充分必要条件是 ”，则必有M

)(xF )(xf（A） 是偶函数 是奇函数  

)(xF )(xf（B） 是奇函数 是偶函数

)(xF )(xf（C） 是周期函数 是周期函数

)(xF )(xf（D） 是单调函数 是单调函数
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【例5】设函数 则

是函数 的跳跃间断点； 
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【例6】设函数 连续，且 求极限
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【例6】设函数 连续，且 求极限
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【例6】设函数 连续，且 求极限
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