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为中华之崛起而读书 

专题 3 导数定义的解题方法（紧密） 

 

以下的 6 个考法，涵盖了过去 39 年考研数学的导数定义中几乎所有的重要考法——吃透，高分！ 

 

一、复杂函数在具体一点处的导数 .......................................................................................................... 2 

二、抽象函数可导性的判断 ...................................................................................................................... 2 

三、分段函数在分段点的导数 .................................................................................................................. 3 

四、绝对值函数的可导性 .......................................................................................................................... 3 

五、导函数本身具有的独特性质 .............................................................................................................. 3 

（一）导函数没有第一类间断点和无穷间断点 .............................................................................. 3 

（二）导数极限定理 .......................................................................................................................... 4 

（三）导数零点定理（达布定理） .................................................................................................. 4 
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一、复杂函数在具体一点处的导数 

例题 1 (2012 年) 设 ，则  (    ) 

 

例题 2 设 ，求 .  

例题 3 设 ，求 .  

 

二、抽象函数可导性的判断 

例题 4 (2001 年，改编) 设 ，则 在点 可导的充要条件为 (      ) 

 

 

 

 

例题 5 (1996 年) 设 在 内有定义， 时有 ，则 必是 的(     ) 

 

类题 设 在 的邻域内有定义， ， . 证明： .  

例题 6 设 在 的某邻域内连续， ，证明 存在，并求 .  

例题 7 (2025 年) 设 连续，给出下列四个条件 (     ) 

 

其中能得到“ 在 处可导”的是        .  
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三、分段函数在分段点的导数 

例题 8 设 ，求 .  

例题 9 (2016 年) 已知函数 ，则 (      )  

 

 

 

四、绝对值函数的可导性 

例题 10 (1998 年) 函数 的不可导点的个数是 (      ) 

 

类题 若 在 和 处都可导，求 .  

例题 11 设 在 处可导，则 在点 处不可导的充分必要条件是 (   ) 

 

 

五、导函数本身具有的独特性质 

（一）导函数没有第一类间断点和无穷间断点 

例题 12 若 在区间 上处处可导，且导函数为 .  

(1) 请举例： 可以有振荡间断点；  (2) 请证明： 不存在第一类间断点和无穷间断点.  

注：该结论中， 必须在区间 上处处可导，这个前提不可忽略！ 

比如 ，其导函数 在 处就是无穷间断点，但是由于 在 处

本身就不可导，所以这个例子并不能用来反驳“ 不存在无穷间断点”.  

 

类题 设 在 的某邻域内定义，在 的某去心邻域可导，则 (   ) 
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（二）导数极限定理 

例题 13 (2009 年) 设 在 连续、在 的去心邻域可导， ，证明： .  

 

（三）导数零点定理（达布定理） 

例题 14 （导数零点定理） 证明：导函数即使不连续，仍然满足“零点定理”，即—— 

设 在区间 可导，且 ，则 ，使得 .  

推论：若 在区间 上可导，且 ，则必有 或 ，故 一定严格单调！ 

 

例题 15 （导数介值定理） 证明：导函数即使不连续，仍然满足“介值性”，即—— 

设 在 可导， ， 为介于 和 之间的任意实数， 

则 ，使得 .  

推论：若 在区间 上可导，且 ，则必有 或 . 

 


